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不对称调制下双级矩阵变换器的谐波分析 
秦显慧  周  波  黄海涛  刘晓宇  雷家兴 

（南京航空航天大学江苏省新能源发电与电能变换重点实验室  南京  210016） 
 

摘要  将双级矩阵变换器应用于 360～800Hz 航空变速恒频发电系统中，较高的输入频率是

对变换器控制性能的重大挑战。仿真和实验表明，采用传统的不对称双空间矢量调制方法虽然具

有控制简单、开关损耗低等优点，但在高频输入时，输出电压和输入电流将出现低频谐波和畸变。

通过简化的 Buck 电路模型，引入脉冲重心的概念，推导了脉冲重心偏移对实际输出电压的影响

规律。基于此，分析了双级矩阵变换器的谐波分布规律，发现不对称调制在输出电压中引起频率

为 3nωin±(3m±1)ωo 的低频谐波，而在输入电流中引起 3n±1 次谐波。仿真和实验验证了结论的

正确性，为进一步提高双级矩阵变换器性能提供了理论依据。 
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中图分类号：TM46 

 
Harmonic Analysis of Two-Stage Matrix Converter Using  

Asymmetric Modulation 
Qin Xianhui  Zhou Bo  Huang Haitao  Liu Xiaoyu  Lei Jiaxing 

（Jiangsu Key Laboratory of New Energy Generation and Power Conversion 
Nanjing University of Aeronautics and Astronautics  Nanjing  210016  China） 

Abstract  High input frequency will be a great challenge to the two-stage matrix converter 
(TSMC) when it is applied to 360～800Hz aero variable-speed constant-frequency generation system. 
Low order harmonics are observed in both output voltages and input currents of TSMC if the 
conventional asymmetric dual space vector modulation is used. In this paper, the conception of pulse 
orthocenter is introduced via a simplified Buck circuit model, and the influence of pulse orthocenter 
drifting on actual output voltage is demonstrated. The harmonic spectrum of TSMC is then analyzed, 
indicating that asymmetric modulation causes 3nωin±(3m±1)ωo low order harmonics in output 
voltages and (3n±1)th order harmonics in input currents. Analysis results are verified by simulation and 
experiment, providing theoretical basis for further performance optimization of TSMC. 
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0  引言 

基于矩阵变换器（Matrix Converter，MC）的

发电系统以其功率密度大、效率高等显著优点，在

分布式发电 [1,2]、航空发电系统 [3,4]中的应用研究已

经引起了国内外学者的广泛关注。双级矩阵变换器

（Two Stage Matrix Converter，TSMC）不仅继承了

传统 MC 无需直流储能环节、体积重量小、开关损

耗低和恶劣自然环境下适应性强等优点，而且具有

换流方便、钳位电路简单和整流级可实现零电流开

关等优势 [5]，在航空变速恒频发电系统中具有更为

广阔的应用前景 [6]。随着现代航空技术的发展，

360~800Hz 交流母线已经在波音 787 等大型客机中

获得应用[7]，因此 TSMC 应用于航空电源系统中时，

首先要面对较高输入频率的挑战，研究高频输入对
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变换器控制性能的影响具有重要意义。 
双空间矢量调制（Dual Space Vector Modulation，

DSVM）是 TSMC 或 MC 的一种常用控制方法[8,9]，

由于开关死区、窄脉冲和开关管压降等诸多非线性

因素的存在，常规调制方法往往引起波形畸变、性

能下降等问题。已有大量文献研究这些非线性因素

及其抑制措施，其中文献[10]研究了低调制比下窄

脉冲造成 MC 输出电压畸变的现象，提出了零矢量

的优化配置方法；文献[11]进一步研究了换流延迟

和管压降影响 MC 输出电压畸变的规律，提出了相

应的补偿策略；文献[12]分析了采样延迟、电容电

压波动和窄脉冲限制等实际因素对 TSMC 输出电压

的不利影响，并从实际工程约束的角度，提出了非

线性补偿策略。然而，上述文献对非线性因素的分

析并不全面。 
根据每个调制周期内的开关管驱动信号是否关

于调制周期的中间时刻对称，可将 DSVM 的调制方

法分为对称[10,12]和不对称[11]两种，图 1 显示了两种

调制方式下直流母线电压和逆变级驱动信号的典型

波形。一方面，不对称调制不仅控制简单，而且开

关次数少、损耗低和效率高[13,14]，在对效率和功率

密度要求高的航空场合更具优势；另一方面，不对

称调制本身存在非线性[12,15]，尤其在航空变速恒频

发电这种频率较高的应用场合，将引起波形的畸变。

在现有 TSMC 研究中，输入频率较低时不对称调制

引起的畸变程度不明显而常被忽视，但在航空电源

应用场合，输入频率可达地面工频电源的数十倍，

而开关频率受器件工艺技术的限制，并不能无限增

大，如 IGBT 的开关频率一般不超过 20kHz，在这

种载频比较低的情况下，不对称调制对波形质量的

影响较大，因此一般必须采用对称调制。目前尚无

文献系统深入地分析不对称调制引起谐波畸变的  
机理。 

 
（a）对称                 （b）不对称  

图 1  不同调制方式的驱动示意图 

Fig.1  Modulation process with different pulse distribution 

为了弥补现有文献对 TSMC 不对称调制本身非

线性因素研究的不足，本文针对脉冲分布形式对

TSMC 输出电压和输入电流的影响规律展开研究。

首先，为简化分析，基于 Buck 电路模型引入“脉

冲重心”的概念以表征脉冲波形的分布特征，阐述

了脉冲重心变化对实际输出电压产生影响的规律，

并推导了其数学表达式；随后将这种影响机理作为

分析工具应用于 TSMC 的谐波分析，得到了输出电

压和输入电流对应低频分量的近似表达式，从而推

导 出 不 对 称 调 制 在 输 出 电 压 中 产 生 频 率 为

3nωin±(3m±1)ωo 的低频谐波和在输入电流中形成

3n±1次谐波的结论；最后通过仿真和实验，验证了

有关结论的正确性。 

1  基于 Buck 电路模型的脉冲重心理论 

1.1  理想 Buck 电路模型 
矩阵变换器本质上类似于 Buck 电路[16]，可先

通过简单的 Buck 电路模型来分析脉冲位置变化对

输出电压的影响规律，然后将其应用于 TSMC。设

理想 Buck 电路如图 2 所示，输入恒定直流电压 Vin，

输出电压为 Vo，调制周期恒定为 Ts，每个调制周期

内通过开关管斩波，输出电压脉冲，假定电感电流

连续，记斩波电压的瞬时值时间函数为 vp(t)。 

 
图 2  Buck 电路模型 

Fig.2  Buck circuit model 

1.2  单周期平均值和脉冲重心概念 
设第 k 个调制周期的起始和终止时刻分别为

kTs 和(k+1)Ts，称 vp(t)在时间区间[Ts, (k+1)Ts]内的平

均值为第 k 周期的单周期平均值，记为 
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式中，上标(k)表示该变量在第 k 个调制周期的值，

下文中若无特殊说明，均表此意。 
图 3 显示了两种不同的输出电压脉冲波形，其

中 vp1 采用常规调制方式，第 k 个调制周期内，电压

脉冲关于调制周期的中线（t=kTs+0.5Ts）对称；而

vp2 的调制过程中，人为调整脉冲上升沿与下降沿的

位置，使得电压脉冲发生漂移。因此，称脉冲波形

几何重心对应的时刻 tp 与调制周期开始时刻 kTs 之

间的时间差为“脉冲重心”，其数值计算式为 
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图 3  Buck 电路输出电压波形 

Fig.3  Modulation pulse of Buck circuit 
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由图 3 可以看出，脉冲重心 W 的物理意义在于

描述脉冲波形在调制周期内的整体分布特征。

W=Ts/2 表示对称调制，W＜Ts/2 和 W＞Ts/2 分别表

示脉冲波形超前和滞后于调制周期中线。 
若通过理想低通滤波器滤除斩波电压中的开关

频率附近及以上的高频谐波，称剩余低频分量为斩

波电压的“等效输出电压”，则等效输出电压通过

LC 滤波器时，具有与原斩波电压几乎一致的动态和

稳态响应效果。显然等效输出电压不仅与单周期平

均值有关，而且受脉冲重心变化的影响。由于这种

影响所产生的谐波成分很复杂，简单采用傅里叶级

数无法分析出可能存在的分数次谐波。因此，本文

采用傅里叶变换来推导数学表达式，从而阐释脉冲

重心变化对输出电压影响的机理。 
1.3  脉冲重心变化产生谐波的机理 

设时间函数 u(t)和 w(t)连续可微，且其变化频率

远低于 Buck 电路的开关调制频率，在单个调制周

期内，u(t)和 w(t)的值可视为不变。调整斩波电压的

上升沿和下降沿，使得第 k 周期的单周期平均值和

脉冲重心与 u(t)和 w(t)在 t=kTs 时刻的值相等，即 

( )
s

( )
s

( )

( )

k

k

U u kT

W w kT

⎧ =⎪
⎨

=⎪⎩
            （3） 

根据脉冲等效原理，第 k 周期输出电压可用幅

值等于伏秒积 Tsu(kTs)、延迟时间为 kTs+w(kTs)的理

想脉冲来近似，因此 vp(t)近似为 
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此处，对式（4）两边做拉普拉斯变换，并简化

后可得 
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由于u(t)和 w(t)在单个调制周期内视为不变，因

此可对式（5）作进一步近似 

( ( ))
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( ) ( )e ds t w tV s u t t
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定义新的时间变量τ 为 t 的函数，即 

( ) ( )f t t w tτ = = +            （7） 

结合式（6）和式（7），可得 

1
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不难看出，式（8）就是拉普拉斯变换的定义式，

只不过这里的时间变量是τ，因此将式中的时间变量τ
再替换为t，可得 

p 0
( ) ( )e dstV s v t t

∞ −≈ ∫            （9） 

式中，v(t)就是 vp(t)的等效输出电压，且有 

1
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d
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由于 w(t)并不一定有固定的形式，f −1 的表达式

难以直接求取，考虑到τ 与 t 在低频段的差异可忽略

不计，可有 
( ) ( )w t w τ≈             （11） 

将式（11）代入（7），可得 

1( ) ( )f t t w t− = −           （12）

 将式（12）代入式（10），通过数学计算，并忽

略高阶微小量后，可得 

( )d( ) ( ) ( ) ( )
d

v t u t w t u t
t

≈ −        （13） 

上述所有近似的条件为“忽略高频段分量”，仅

考虑低频段信号时，均可直接取等号。式（13）说

明，忽略高频纹波后，等效输出电压与单周期平均

值的偏差等于单周期平均值与脉冲重心乘积的微

分。当 w(t) 恒为 Ts/2 时，相当于 v(t) 仅滞后于 u(t)
半个调制周期，这与一般意义上的变换器等效传递

函数是一致的；而当 w(t) 为非恒定值时，则将对 v(t)
产生干扰，产生谐波和波形畸变等问题。 
1.4  脉冲重心理论的仿真验证 

通过仿真验证上述结论的正确性，图 4 为 Buck
电路仿真模型的结构框图。图中 vbp 为 Buck 电路滤

波器之前输出的斩波电压，其单周期平均值和脉冲

重心满足式（3）的条件，vbe 为根据式（13）计算

所得 Buck 电路的等效电压。 
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图 4  Buck 电路仿真模型的结构框图 

Fig.4  The diagram of Buck-circuit simulation model 

由于斩波电压具有较大的高频谐波含量，vbp、

vbe 难以直接进行波形对比。为此，令 vbp、vbe 通过

相同的滤波环节 F(s)，滤波后的电压波形为 v1、v2。

不难理解，vbp、vbe 在低频段的等效性，可通过 v1、

v2 的一致性来验证。F(s)的表达式为 
2
n

2 2
n n

( )
+2 +

F s
s s

ω
ζω ω

=         （14） 

式中，ζ=0.707；ωn=(2500×2π)rad/s。 
调制频率设定为 15kHz，输入电压 Vin=100V。

对 u 和 w 赋以不同的表达式，可得到不同的 v1 和

v2 对比波形，如图 5 所示。其中图 5a 为 u=50V 恒

定不变、w=[0.5+0.125sin(800πt)]Ts 的情况；图 5b 

 
     （a）  

 
     （b）  

 
     （c）  

图 5  不同 u 和 w 条件下，v1 和 v2 的对比波形 

Fig.5  The comparison of v1 and v2 with different u and w 

为 w=0.5Ts 恒定不变、u=[0.5+0.25sin(80πt)]Ts 的情

况；图 5c 为单周期平均值和脉冲重心分别按照

u=0.5+0.25sin(80πt)和 w=[0.5+0.125sin(800πt)]Ts 的

规律同时变化的情况。从三组波形可以看出，v1 和

v2 的吻合程度很高，从而间接验证了式（13）计算

结果的准确性，也验证了脉冲重心理论在低频谐波

分析中的有效性。 
对于任何形式的调制波形，只要计算出其波形

的单周期平均值和脉冲重心变化的规律，就能推导

出其等效值的表达式，从而分析其低频谐波的分布

规律。值得注意的是，在上述分析中，斩波电压的

脉冲重心变化是人为施加的，而在 TSMC 的不对称

调制过程中，输出电压和输入电流的脉冲重心变化

则是“自然”形成的。 

2  TSMC 输出电压的谐波分析 

图 6 为基于 TSMC 的航空变速恒频交流发电系

统的拓扑结构，输入为三相正弦交流电源，其频率

范围为 360～800Hz，TSMC 输入端和输出端均接入

LC 滤波器以滤除高频纹波，并在滤波电感上并联电

阻以抑制 LC 滤波器的欠阻尼振荡。 

 

图 6  基于 TSMC 的航空变速恒频发电系统 

Fig.6  The aero variable speed constant frequency (VSCF) 

generation system based on TSMC 

设调制过程中输入电流空间矢量所在扇区编号

为 Nr，扇区角为θsr；输出电压空间矢量所在扇区编

号为 Ni，扇区角为θsi（其中 Nr、Ni=Ⅰ～Ⅵ，0＜θsr＜

π/3，0＜θsi＜π/3 ）。则根据传统的 DSVM 原理，整

流级空间矢量占空比σ1、σ2 和逆变级空间矢量占空

比δ1、δ2 的计算式为[17] 
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式中，mr、mi 分别为整流级和逆变级的调制比。 
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在不对称调制方式下，整流级和逆变级的脉冲

分布及逆变级脉冲波形如图 7 所示，非零矢量分为

四段，占空比分别为σ1δ2、σ1δ1、σ2δ1 和σ2δ2，零矢

量的总占空比为 d0=1−(σ1+σ2)(δ1+δ2)，为了避免出

现窄脉冲，将零矢量平均分配在整流级换流时刻两

侧。u1、u2 为调制过程中先后连接至直流母线的输

入线电压；v1、v2 为直接合成的两个输出线电压。

根据 TSMC 的调制特点，其波形为分段的非理想直

流电压脉冲，与前述 Buck 电路的电压脉冲波形不

同，但这种波形差异并不影响在低频段的谐波分析。 

 
图 7  不对称调制的输出电压脉冲示意图 

Fig.7  Output voltage pulse under asymmetric modulation 

2.1  输出电压单周期平均值和脉冲重心 
根据输入电压与θsr 的对应关系，可将 u1、u2 在

调制周期内的时间函数（0≤t＜Ts ）表示为 

( )

1 im sr in
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π( ) 3 cos
3

( ) 3 cos

u t U t

u t U t

θ ω

θ ω
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式中，Uim 为输入相电压幅值；ωin 为输入角频率。 
记图 5 中四段非零矢量的脉冲中心（此处为计

算简便，以中心点近似重心）时刻与调制周期初始

时刻的时间差为 d3Ts、d1Ts、d2Ts 和 d4Ts，则 

1 1 2 1 1 2 2

2 1 2 1 1 2 2

3 1 2 1 1 2 2

4 1 2 1 1 2 2

1 1 1( ) (3 )
4 4 4
3 1 1( ) ( 3 )
4 4 4
1 1 1( ) ( )
4 4 4
3 1 1( ) ( )
4 4 4

d

d

d

d

σ σ δ σ σ δ

σ σ δ σ σ δ

σ σ δ σ σ δ

σ σ δ σ σ δ

⎧ = + − + −⎪
⎪
⎪ = + − + −⎪
⎨
⎪ = − + + −
⎪
⎪
⎪ = + + + −
⎩

  （17） 

根据式（1），易求得 v1、v2 的单周期平均值为 

1 1 1 d

2 2 2 d

U h u
U h u

δ
δ

=⎧
⎨ =⎩

           （18） 

式中，ud 为等效直流母线电压；h1、h2 为偏差系数。 
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1 1 1 1 s 2 2 2 s
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⎧
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⎪
⎪

+⎨
⎪
⎪

+⎪
⎩

 

根据电压脉冲的分布特点和式（2），可计算 v1、

v2 的脉冲重心位置为 

1 s
1

1

2 s
2

2

g T
W

h
g T

W
h

⎧ =⎪⎪
⎨
⎪ =
⎪⎩

            （19） 

式中，系数 g1、g2 为 

[ ]

[ ]

1 1 1 1 1 s 2 2 2 2 s

2 1 3 1 3 s 2 4 2 4 s

2= ( ) ( )
3
2= ( ) ( )
3

g d u d T d u d T

g d u d T d u d T

σ σ

σ σ

⎧ +⎪⎪
⎨
⎪ +
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2.2  等效输出电压及其谐波分布规律 
由式（13）可知，v1、v2 的等效值为 

1 1 1 1 1 d

2 2 2 2 2 d

d ( )
d

d ( )
d

v h g u
t

v h g u
t

δ δ

δ δ

⎧ ⎡ ⎤= −⎪ ⎢ ⎥⎪ ⎣ ⎦
⎨

⎡ ⎤⎪ = −⎢ ⎥⎪ ⎣ ⎦⎩

       （20） 

在 TSMC 逆变级的调制过程中，输出电压空间

矢量在不同的扇区内，v1、v2 与三个输出线电压对

应关系有所不同。以 UV 线电压为例，设其期望值 

为
*
uvu ，采用传统不对称调制方式时，等效输出电压为 

* *
uv uv uv

d ( )
d

u Hu Gu
t

= +        （21） 

式中 

H= 
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易知，σ1、σ2 为含有输入频率ωin 的 3n 次谐波

（n 为整数）；δ1、δ2 为含有输出频率ωo 的 3m 次谐 

波（m 为整数）；
*
uvu 则为仅含ωo 的基频分量。式（20） 

中系数 H、G 由σ1、σ2 和δ1、δ2 的相关运算所得，其

频率成分包含 3nωin±3mωo。因此，TSMC 输出线电

⎧
⎪⎪
⎨
⎪
⎪⎩

⎧
⎪⎪
⎨
⎪
⎪⎩
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压在低频段的谐波分布在 3nωin±(3m±1)ωo 等频率处。 

3  TSMC 输入电流的谐波分析 

输入电流的脉冲波形由输出电流合成，如图 8
所示，i1、i2 为单个调制周期内参与调制的两相电流，

另一相电流 i3=−(i1+i2)，其脉冲波形为 i1 和 i2 的叠

加。电流脉冲的平均值由输出有功分量 Id 决定，受

滤波器和负载参数影响，电流脉冲形状复杂多变，

如粗实线所示；忽略高频的局部波动，近似认为电

流脉冲均为幅值等于 Id 的矩形波，如虚线所示。 

 
图 8  不对称调制的输入电流脉冲示意图 

Fig.8  Input current pulse under asymmetric modulation 

3.1  输入电流单周期平均值及脉冲重心 
设 i1、i2 的单周期平均值为 F1、F2，脉冲重心

为 E1、E2，根据图 8 所示的近似波形，可知 

1 1 d

2 2 d

F I
F I

σ
σ

=⎧
⎨ =⎩

  1 1 s

2 2 s

E e T
E e T

=

=
       （22） 

式中，系数 e1、e2 表达式为 
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3.2  等效输入电流及其谐波分布规律 
根据式（13），i1、i2 的等效值为 

1 1
1 1 d

2 2
2 2 d
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d
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e
i I

t
e

i I
t

σ
σ

σ
σ
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⎨
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        （23） 

输入电流空间矢量在不同的扇区内，三相输入

电流 ia、ib 和 ic 与 i1、i2 的对应关系有所不同。以 a 

相电流为例，设其期望值为 *
ai ，采用传统不对称调 

制方式时，等效输入电流的近似表达式为 

( )* *
a a a

d
d

i i Ei
t

= +             （24） 

式中 
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与 G、H 类似，E 主要含有 3nωin±3mωo 次谐波，

因此实际输入电流中将产生频率为(3n±1)ωin±3mωo

的谐波，但与ωo 相关的频率成分含量较低，故以ωin

的 2 次、4 次和 5 次谐波为主。 

4  仿真验证 

采用 Matlab/SimPowerSystem 软件，建立基于

TSMC 的 VSCF 发电系统的仿真模型，系统输入频

率为 360～800Hz，输出频率为 400Hz，开关频率为

15kHz，输入滤波电容 Cs=10μF，滤波电感 Ls= 
0.56mH，并联阻尼电阻 Rs=30Ω，输出滤波电容 C= 
20μF，滤波电感 L=1.2mH，并联阻尼电阻 R=330Ω，

阻感性负载：电感 Ll=1.5mH，电阻 Rl=10Ω，输入

电压有效值为 90V。 
由于 TSMC 的输出线电压为斩波模式，基于脉

冲重心理论计算的结果与实际电压的一致性并不能

直观验证。实际上，仿真模型中 TSMC 输出侧的斩

波电压通过 LC 滤波器和负载滤除了高频分量。为

模拟输出滤波器和负载效应，在仿真模型中引入等

效传递函数 GfV(s)，如图 9 所示。GfV(s)的表达式为 

3 2
l l l

fV 2
l l l l

( )
( ) 1

[ ( )] ( )
s L LRC s R LRC L rC sLR Rr

G s
s L L s R L L R r R R r

+ + + +
= +

+ + + + +
 

（25） 

 

图 9  双级矩阵变换器的实际输出线电压与基于脉冲 

重心理论计算结果的对比框图 

Fig.9  The comparison diagram of TSMC’s actual  

output voltages and its theoretical calculation results  

based on pulse orthocenter theory 

图 9 中，s 表示三相斩波线电压，u=(uuv, uvw, 
uwu)T 为 s 的单周期平均值，w=(wuv, wvw, wwu)T 为脉

冲重心值，v=(vuv, vvw, vwu)T 为等效值。s 通过由

⎧
⎪⎪
⎨
⎪
⎪⎩
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SimPowerSystem 模块构造的滤波器和负载模型后，

所获输出电压为 vf=(vuvf, vvwf, vwuf)T，v 通过 GfV(s)，
所获输出电压为 ve=(vuve, vvwe, vwue)T。换言之，s、
vf 表示实际输出电压的仿真波形，而 u、w 和 v 分别

表示基于式（18）、式（19）和式（21）的理论计算

结果。ve 和 vf 的一致性便可间接验证脉冲重心理论

在 TSMC 输出电压谐波分析中的适用性。 
以ωin=600Hz、mr=0.9 和 mi=0.7 时为例，采用

传统的不对称调制方式时，相关理论计算结果如图

10 所示。可以看出，u 本身与三相输出电压的期望

值之间存在偏差，同时 w 在 Ts/2 附近快速波动，在

u 和 w 的共同作用下，v 存在明显畸变。图 10 则显

示了 ve 和 vf 各自的波形，可以看出两者高度吻合。 

 

图 10  输出线电压的理论计算结果：单周期 

平均值 u、脉冲重心 w 和等效值 v 

Fig.10  The theoretical calculation results of TSMC’s 

output line voltages of u, w and v 

 

图 11  输出线电压的实际值 vf 与理论计算值 ve 的 

对比波形 

Fig.11  The comparison of theoretical calculation ve 

and actual voltages vf 

对于同样处于斩波模式的输入相电流，需要采

用与上述相似的仿真验证方式。如图 12 所示，在仿

真模型中引入式（26）的传递函数，模拟输入滤波

器的作用。 

s s s
fI 2

s s s s s s s s s
2

s s s s s
fs 2

s s s s s s s s s

( )
( )

( ) ( )

( )
( )

( ) ( )

sL R r
G s

s L R C s R r C L R r

s L C s R r C
G s

s L R C s R r C L R r

+ +⎧ =⎪ + + + +⎪
⎨

+ +⎪ =⎪ + + + +⎩

（26） 

图 12 中，vs 表示输入三相电压；is 为 TSMC 输

入端的斩波相电流；f =(fa, fb, fc)T 为 is 的 AVPP 值；

e=(ea, eb, ec)T 为 PO 值；i=(ia, ib, ic)T 为 EV 值。vs、

is 同时作用于输入滤波器仿真模型，所得滤波后电

流为 if=(iaf, ibf, icf)T；i 通过 GfI(s)，同时 vs 的检测信

号通过 Gfs(s)，所得电流信号为 ie=(iae, ibe, ice)T。 

 
图 12  双级矩阵变换器的实际输入相电流与基于脉冲 

重心理论计算结果的对比框图 

Fig.12  The comparison diagram of TSMC’s actual  

input currents and their equivalent values  

based on pulse orthocenter theory 

前述仿真条件不变，理论计算结果 f、e 和 i 的
波形如图 13 所示，ie 和 if 的对比波形如图 14 所示。

从图中可以看出，尽管由于对输入电流分析过程的

近似条件较宽，忽略了电感电流纹波等因素，计算

结果可能存在一些误差，但 ie 与 if 仍然有较高的吻

合度。 

 
  重心理论  

图 13  输入相电流的理论计算结果：单周期 

平均值 f、脉冲重心 e 和等效值 i 

Fig.13  The theoretical calculation results of  

TSMC’s input phase currents of f, e and i 



 
第 31 卷第 2 期      秦显慧等  不对称调制下双级矩阵变换器的谐波分析 109 

 
   阶段电流  

图 14  输入相电流的实际值 if 与理论 

计算值 ie 的对比波形 

Fig.14  The comparison of theoretical calculation  

and actual currents 

仿真结果表明，基于本文提出的脉冲重心理论，

计算所得 TSMC 输出电压和输入电流的等效值与实

际波形的低频分量具有很高的一致性，验证了脉冲

重心理论在 TSMC 低频谐波分析中的适用性。当输

入频率在 360～800Hz 内任意取值，或者输出电压

调整为其他频率，上述结论依然成立。 

5  实验 

建立硬件实验平台，其滤波电感等元件参数与

仿真模型一致，开关频率 15kHz。采用 Chroma 61511
可编程交流电源提供 360～800Hz 三相交流电压。

由于实验时难以象仿真研究一样构造虚拟滤波和负

载环节，因此给出 360Hz 和 800Hz 输入频率下的实

验波形，并分别作频谱分析，以验证本文分析的谐

波分布规律。 
图 15 显示了输入频率 360Hz 时，输入相电压

ua、电流 ia 和输出相电压 uu、电流 iu 的实验波形。

可以看出，其中 uu 和 ia 均存在不同程度的低频谐波。 

 
图 15  输入频率 360Hz 时的实验波形 

Fig.15  Experiment waveforms with 360Hz  

input frequency 

对输入电流 ia 和输出电压 uu 分别作频谱分析，

其结果如图 16 所示。与理论分析一致，ia 的谐波主

要包含ωin 的 2 次、4 次和 5 次谐波。uu 的谐波除了

与理论分析相符的 3nωin±(3m±1)ωo 频次谐波，同时

由于调制死区和负载不完全对称等原因，还出现了

ωo 的 3 次、5 次和 7 次等次谐波[18,19]。对比两种不

同原因引起的谐波幅值可知，后者对波形质量的影

响作用明显低于前者。 

 
（a）ia 谐波含量  

 
（b）uu 谐波含量  

图 16  输入频率为 360Hz 时，ia 和 uu 的频谱分析 

Fig.16  The spectrum of ia and uu with input  

frequency of 360Hz 

提高输入频率至 800Hz，则 ua、ia 和 uu、iu 波

形如图 17 所示。对输入电流 ia 和输出电压 uu 分别

作频谱分析，如图 18 所示。可以看出 ia 有很高的 2
次、4 次和 5 次谐波含量，其中 2 次谐波（1.6kHz）
因与输入滤波器谐振频率相近而被放大。 uu 在

3nωin±(3m±1)ωo 频次同样存在谐波，但由于这些谐

波频率较高，超过了输出滤波器的截止频率而有所

衰减，对输出电压波形的影响略弱于调制死区造成

的 3 次、5 次和 7 次谐波。 

 
图 17  输入频率 800Hz 时的实验波形 

Fig.17  Experiment waveforms with 800Hz input frequency 

 

（a）ia 谐波含量  
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（b）uu 谐波含量  

图 18  输入频率为 800Hz 时，ia 和 uu 的频谱分析 

Fig.18  The spectrum of ia and uu with input  

frequency of 800Hz 

从上述实验结果可以看出：①输入频率越高，

输出电压的低频谐波频率越高，而输入电流的谐波

仍然主要为 2 次、4 次和 5 次谐波；②输出电压和

输入电流的低频谐波含量并不一定随着输入频率的

升高而增大，原因在于 LC 滤波器对其谐振频率附

近的谐波有增益作用，而对超过其截至频率的谐波

则有衰减作用。 

6  结论 

本文将双级矩阵变换器应用于航空变速恒频发

电系统中，对 360～800Hz 输入条件下，TSMC 因

不对称调制而引起的谐波问题展开了深入的分析和

研究。主要得到了以下结论： 
（1）基于 Buck 电路模型，提出了“脉冲重心”

的概念，通过理论分析，论证了脉冲重心变化对输

出电压产生影响的机理，指出脉冲波形的等效值与

单周期平均值的偏差等于单周期平均值与脉冲乘积

的微分；将脉冲重心的影响机理应用于 TSMC 的输

出电压和输入电流脉冲波形的分析中，发现不对称

调制将导致输出电压中产生频率为 3nωin±(3m±1)ωo

的谐波，而输入电流中产生频率为(3n±1)ωin的谐波；

仿真和实验验证了谐波分析的正确性，同时也验证

了脉冲重心理论在 TSMC 谐波分析中的适用性。 
（2）根据本文理论分析和实验结果推论可知，

滤波器参数对低频谐波有较大影响。TSMC 在不对

称 调 制 下 ， 若 输 出 滤 波 器 的 谐 振 频 率 接 近

3nωin±(3m±1)ωo 等频率时，输出电压中的相应谐波

幅值将被放大，波形畸变程度更为严重；同样地，

若输入滤波器的谐振频率接近(3n±1)ωin 等频率时，

其谐波幅值也较大。因此，这些特殊的低频谐波也

应成为 TSMC 输入/输出滤波器参数设计过程中重

要的影响因素之一，即 LC 滤波器的谐振频率需尽

量避开相关的谐波频率。不过，完整的滤波器设计

过程还需考虑工程费用、基频压降等因素[20]，限于

篇幅，本文未对这方面展开讨论。 

本文的研究成果为进一步提高基于 TSMC 的变

速恒频发电系统的控制性能，提供了理论依据。事

实上，在本文完成之际，作者已经提出了一种基于

本文脉冲重心理论的占空比校正算法，并获得了实

验验证，该算法将在后续论文中进一步研究。 

参考文献 

[1] Marei I M. Unified control strategy based on phase 

angle estimation for matrix converter interface system[J]. 

IEEE Systems Journal, 2012, 6(2): 278-286. 

[2] 史明明, 周波, 魏佳丹. HESG-MC 发电系统恒调制

比电压闭环控制策略[J]. 中国电机工程学报, 2011, 

31(15): 101-106. 

Shi Mingming, Zhou Bo, Wei Jiadan. HESG-MC 

generation system voltage close loop control strategy 

with constant modulation ratio[J]. Proceedings of the 

CSEE, 2011, 31(15): 101-106. 

[3] Kobravi K, Iravani R, Kojori H A. A review and 

implementation of matrix-converter for aerospace 

application[C]//Proceedings of IEEE Energy Conver- 

sion Congress and Exposition, Raleigh, USA, 2012: 

698-705.  

[4] Arevalo S L, Zanchetta P, Wheeler P, et al. Control 

and implementation of a matrix-converter-based AC 

ground power-supply unit for aircraft servicing[J]. 

IEEE Transactions on Industrial Electronics, 2010, 

57(6): 2076-2084.  

[5] Trentin A, Zanchetta P, Wheeler P, et al. Perfor- 

mance assessment of matrix converter and two stage 

matrix converter for EMA in aircraft application[C]. 

IEEE Power Electronics Specialists Conference, 2008: 

2692-2697. 

[6] Friedli T, Kolar J W, Rodriguez J, et al. Comparative 

evaluation of three-phase AC-AC matrix converter 

and voltage DC-link back-to-back converter systems[J]. 

IEEE Transactions on Industrial Electronics, 2012, 

59(12): 4487-4510.  

[7] 杨善水 , 张卓然 , 杨春源 , 等 . 基于多环调压控制

的混合励磁航空变频交流发电系统 [J]. 电工技术

学报, 2012, 27(3): 176-180.  

Yang Shanshui, Zhang Zhuoran, Yang Chunyuan, et 

al. Aeronautic variable frequency AC generation system 

based on multi-loop controlled voltage regulator[J]. 

Transactions of China Electrotechnical Society, 2012, 



 
第 31 卷第 2 期      秦显慧等  不对称调制下双级矩阵变换器的谐波分析 111 

27(3): 176-180.  

[8] Rodriguez J, Rivera M, Kolar J W, et al. A review of 

control and modulation for matrix converters[J]. IEEE 

Transactions on Industrial Electronics, 2012, 59(1): 

58-70.  

[9] 张兴 , 童诚 , 杨淑英 , 等 . 基于双空间矢量调制的

双级式矩阵变换器共模电压抑制研究 [J]. 中国电

机工程学报, 2010, 30(18): 33-38. 

Zhang Xing, Tong Cheng, Yang Shuying, et al. Rest- 

raining common-mode voltage for two-stage matrix 

converter based on double space vector modulation[J]. 

Proceedings of the CSEE, 2010, 30(18): 33-38.  

[10] 何必 , 林桦 , 佘宏武 , 等 . 矩阵变换器在窄脉冲作

用下的性能改善 [J]. 中国电机工程学报 , 2009, 

29(27): 42-47.  

He Bi, Lin Hua, She Hongwu, et al. Improvement in 

output voltage for matrix converter under narrow pulses[J]. 

Proceedings of the CSEE, 2009, 29(27): 42-47.  

[11] 何必 , 林桦 , 佘宏武 , 等 . 矩阵变换器输出波形畸

变分析及改善方法 [J]. 中国电机工程学报 , 2010, 

30(12): 28-35.  

He Bi, Lin Hua, She Hongwu, et al. Analysis of 

output waveform distortions of matrix converter and 

compensation method[J]. Proceedings of the CSEE, 

2010, 30(12): 28-35.  

[12] 孙尧 , 粟梅 , 王辉 , 等 . 双级矩阵变换器的非线性

分析及其补偿策略 [J]. 中国电机工程学报 , 2010, 

30(12): 20-27.  

Sun Yao, Su Mei, Wang Hui, et al. Nonlinearity 

analysis and compensation strategies for two-stage 

matrix converter[J]. Proceedings of the CSEE, 2010, 

30(12): 20-27.  

[13] Pena R, Cardenas R, Reyes E, et al. A topology for 

multiple generation system with doubly fed induction 

machines and indirect matrix converter[J]. IEEE 

Transactions on Industrial Electronics, 2009, 56(10): 

4181-4193.  

[14] Xiao Kun, Wang Lina, Wheeler P. Improved modu- 

lation of two-stage matrix converter for EMA in 

aircraft applications[C]. Proceedings of European 

Conference on Power Electronics and Applications, 

2011: 1-9.  

[15] Helle L, Larsen K B, Jorgensen A H, et al. Valuation 

of modulation schemes for three-phase to three-phase 

matrix converters[J]. IEEE Transactions on Industrial 

Electronics, 2004, 51(1): 158-171.  

[16] 孙尧. 矩阵变换器若干关键问题研究[D]. 长沙: 中

南大学, 2010.  

[17] 张绍 , 周波 , 葛红娟 . 基于双空间矢量调制的矩阵

变换器 -永磁同步电机矢量控制系统 [J]. 电工技术

学报, 2007, 22(4): 47-52.  

Zhang Shao, Zhou Bo, Ge Hongjuan. Vector control 

system of permanent magnet synchronous motor based 

on double space vector modulated matrix converter[J]. 

Transactions of China Electrotechnical Society, 2007, 

22(4): 47-52.  

[18] 王高林, 于泳, 杨荣峰, 等. 感应电机空间矢量 PWM

控制逆变器死区效应补偿 [J]. 中国电机工程学报 , 

2008, 28(15): 79-83.  

Wang Gaolin, Yu Yong, Yang Rongfeng, et al. 

Dead-time compensation of space vector PWM inverter 

for induction motor[J]. Proceedings of the CSEE, 

2008, 28(15): 79-83.  

[19] 章建峰. 逆变器死区时间对输出电压的影响分析[J]. 

电力电子技术, 2007, 41(7): 31-33.  

Zhang Jianfeng. Analysis of the impact of dead-time 

in inverters on output voltage[J]. Power Electronics, 

2007, 41(7): 31-33.  

[20] 粟梅 , 孙尧 , 覃恒思 , 等 . 矩阵变换器输入滤波器

的多目标优化设计 [J]. 中国电机工程学报 , 2007, 

27(1): 70-75. 

Su Mei, Sun Yao, Qin Hengsi, et al. A multi-object- 

tive optimized design of input filter of matrix converter[J]. 

Proceedings of the CSEE, 2007, 27(1): 70-75.  

                          

作者简介  

秦显慧   男，1988 年生，博士研究生，研究方向为电力电子与电

力传动。  

E-mail: shayslmc@aliyun.com（通信作者）  

周   波   男，1961 年生，教授，博士生导师，主要从事风力发电、

航空电源系统、电机及其控制技术研究。  

E-mail: zhoubo@nuaa.edu.cn 

 



<<
  /ASCII85EncodePages false
  /AllowTransparency false
  /AutoPositionEPSFiles true
  /AutoRotatePages /All
  /Binding /Left
  /CalGrayProfile (Dot Gain 20%)
  /CalRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CalCMYKProfile (U.S. Web Coated \050SWOP\051 v2)
  /sRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CannotEmbedFontPolicy /Warning
  /CompatibilityLevel 1.4
  /CompressObjects /Tags
  /CompressPages true
  /ConvertImagesToIndexed true
  /PassThroughJPEGImages true
  /CreateJDFFile false
  /CreateJobTicket false
  /DefaultRenderingIntent /Default
  /DetectBlends true
  /DetectCurves 0.0000
  /ColorConversionStrategy /LeaveColorUnchanged
  /DoThumbnails false
  /EmbedAllFonts true
  /EmbedOpenType false
  /ParseICCProfilesInComments true
  /EmbedJobOptions true
  /DSCReportingLevel 0
  /EmitDSCWarnings false
  /EndPage -1
  /ImageMemory 1048576
  /LockDistillerParams false
  /MaxSubsetPct 100
  /Optimize true
  /OPM 1
  /ParseDSCComments true
  /ParseDSCCommentsForDocInfo true
  /PreserveCopyPage false
  /PreserveDICMYKValues true
  /PreserveEPSInfo true
  /PreserveFlatness true
  /PreserveHalftoneInfo false
  /PreserveOPIComments false
  /PreserveOverprintSettings false
  /StartPage 1
  /SubsetFonts true
  /TransferFunctionInfo /Apply
  /UCRandBGInfo /Preserve
  /UsePrologue false
  /ColorSettingsFile ()
  /AlwaysEmbed [ true
  ]
  /NeverEmbed [ true
  ]
  /AntiAliasColorImages false
  /CropColorImages true
  /ColorImageMinResolution 300
  /ColorImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleColorImages true
  /ColorImageDownsampleType /Bicubic
  /ColorImageResolution 600
  /ColorImageDepth -1
  /ColorImageMinDownsampleDepth 1
  /ColorImageDownsampleThreshold 1.00000
  /EncodeColorImages false
  /ColorImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterColorImages true
  /ColorImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /ColorACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /ColorImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000ColorACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000ColorImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasGrayImages false
  /CropGrayImages true
  /GrayImageMinResolution 300
  /GrayImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleGrayImages true
  /GrayImageDownsampleType /Bicubic
  /GrayImageResolution 600
  /GrayImageDepth -1
  /GrayImageMinDownsampleDepth 2
  /GrayImageDownsampleThreshold 1.00000
  /EncodeGrayImages false
  /GrayImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterGrayImages true
  /GrayImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /GrayACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /GrayImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000GrayACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000GrayImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasMonoImages true
  /CropMonoImages true
  /MonoImageMinResolution 1200
  /MonoImageMinResolutionPolicy /OK
  /DownsampleMonoImages true
  /MonoImageDownsampleType /Bicubic
  /MonoImageResolution 600
  /MonoImageDepth 2
  /MonoImageDownsampleThreshold 1.00000
  /EncodeMonoImages false
  /MonoImageFilter /CCITTFaxEncode
  /MonoImageDict <<
    /K -1
  >>
  /AllowPSXObjects false
  /CheckCompliance [
    /None
  ]
  /PDFX1aCheck false
  /PDFX3Check false
  /PDFXCompliantPDFOnly false
  /PDFXNoTrimBoxError true
  /PDFXTrimBoxToMediaBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXSetBleedBoxToMediaBox true
  /PDFXBleedBoxToTrimBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXOutputIntentProfile (None)
  /PDFXOutputConditionIdentifier ()
  /PDFXOutputCondition ()
  /PDFXRegistryName ()
  /PDFXTrapped /False

  /Description <<
    /CHT <FEFF4f7f752890194e9b8a2d7f6e5efa7acb7684002000410064006f006200650020005000440046002065874ef653ef5728684c9762537088686a5f548c002000700072006f006f00660065007200204e0a73725f979ad854c18cea7684521753706548679c300260a853ef4ee54f7f75280020004100630072006f0062006100740020548c002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee553ca66f49ad87248672c4f86958b555f5df25efa7acb76840020005000440046002065874ef63002>
    /DAN <>
    /DEU <>
    /ESP <>
    /FRA <>
    /ITA <>
    /JPN <>
    /KOR <FEFFc7740020c124c815c7440020c0acc6a9d558c5ec0020b370c2a4d06cd0d10020d504b9b0d1300020bc0f0020ad50c815ae30c5d0c11c0020ace0d488c9c8b85c0020c778c1c4d560002000410064006f0062006500200050004400460020bb38c11cb97c0020c791c131d569b2c8b2e4002e0020c774b807ac8c0020c791c131b41c00200050004400460020bb38c11cb2940020004100630072006f0062006100740020bc0f002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e00300020c774c0c1c5d0c11c0020c5f40020c2180020c788c2b5b2c8b2e4002e>
    /NLD (Gebruik deze instellingen om Adobe PDF-documenten te maken voor kwaliteitsafdrukken op desktopprinters en proofers. De gemaakte PDF-documenten kunnen worden geopend met Acrobat en Adobe Reader 5.0 en hoger.)
    /NOR <>
    /PTB <>
    /SUO <>
    /SVE <>
    /ENU (Use these settings to create Adobe PDF documents for quality printing on desktop printers and proofers.  Created PDF documents can be opened with Acrobat and Adobe Reader 5.0 and later.)
    /CHS <FEFF4f7f75288fd94e9b8bbe5b9a521b5efa7684002000500044004600206587686353ef901a8fc7684c976262535370673a548c002000700072006f006f00660065007200208fdb884c9ad88d2891cf62535370300260a853ef4ee54f7f75280020004100630072006f0062006100740020548c002000410064006f00620065002000520065006100640065007200200035002e003000204ee553ca66f49ad87248672c676562535f00521b5efa768400200050004400460020658768633002>
  >>
  /Namespace [
    (Adobe)
    (Common)
    (1.0)
  ]
  /OtherNamespaces [
    <<
      /AsReaderSpreads false
      /CropImagesToFrames true
      /ErrorControl /WarnAndContinue
      /FlattenerIgnoreSpreadOverrides false
      /IncludeGuidesGrids false
      /IncludeNonPrinting false
      /IncludeSlug false
      /Namespace [
        (Adobe)
        (InDesign)
        (4.0)
      ]
      /OmitPlacedBitmaps false
      /OmitPlacedEPS false
      /OmitPlacedPDF false
      /SimulateOverprint /Legacy
    >>
    <<
      /AddBleedMarks false
      /AddColorBars false
      /AddCropMarks false
      /AddPageInfo false
      /AddRegMarks false
      /ConvertColors /NoConversion
      /DestinationProfileName ()
      /DestinationProfileSelector /NA
      /Downsample16BitImages true
      /FlattenerPreset <<
        /PresetSelector /MediumResolution
      >>
      /FormElements false
      /GenerateStructure true
      /IncludeBookmarks false
      /IncludeHyperlinks false
      /IncludeInteractive false
      /IncludeLayers false
      /IncludeProfiles true
      /MultimediaHandling /UseObjectSettings
      /Namespace [
        (Adobe)
        (CreativeSuite)
        (2.0)
      ]
      /PDFXOutputIntentProfileSelector /NA
      /PreserveEditing true
      /UntaggedCMYKHandling /LeaveUntagged
      /UntaggedRGBHandling /LeaveUntagged
      /UseDocumentBleed false
    >>
  ]
>> setdistillerparams
<<
  /HWResolution [2400 2400]
  /PageSize [595.276 841.890]
>> setpagedevice


